SOLUCION

FILA "A”~
Preguntas de Seleccion Miltiple
1. (2.5%) Construya la tabla de verdad de la proposicion [p — (¢ — )] — [(pA ~ q) V r] v diga

si es una:

Solucion:
p g r|ilp = (g=r) = ((p AN ~q V 1)
v v ViV Vv V viv F F V V
Vv F|V F F viv F F F F
vV F VIV V Vv viv v vV vV V
vV F F|V V V viv v V. V. F
FV V|F V Vv VIF F F V V
FV FIFV F F|F F F F F
F F V|F V Vv VirF F V V V
F F F|F V Vv FlF F V F F

asi es una contingencia. Asi este resultado corresponde al inciso c)
2. (2.5 %) Hallar los valores de verdad de p, ¢ y r para que la proposicion [(p V r) —~ g] A(gA\ ~ 1)
sea verdadera

Solucion:

[(pVr) =~ gl A(gh~T)
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por tanto [(pV 1) —~gq|] y (gA~1), asi v(q) = V y el v(r) = F pero como [(pVr) —~ ¢,
—_— T N—— —

v v v
entonces v(p V r) = F, asi v(p) = F. Asi este resultado corresponde al inciso b)

3. (2.5%) La proposicion ~ [~ (~pV q)V ~p| =~ [(pV F) — (rV V)] es logicamente equiva-

lente a
Solucién:
~ [~ (~vpVQV e~ pl =~ [(pVE) =2 (rVV)] = ~[(pA~q)V ~p] =~ (p— V)
= ~[(pV~p)A(~ gV ~p)] =~ (~pVYV)
= ~[VA~(pAQ] =~V
= ~(~(pAg) = F
= (pAq) =~ F
= ~(pANgVF
= ~(pAg)

asi la proposicion ~ [~ (~pV q)V ~p] =~ [(pV F) — (r vV V)] es logicamente equivalente a
~ (p A q). Asi este resultado corresponde al inciso a)
4. (2.5%) Un conjunto esta formado por
Solucion: Elementos y este resultado corresponde al inciso b)
5. (2.5%) La relacion a € A puede ser escrita bajo la forma
Solucion: {a} C A ya que a € {a}, entonces a € A. Asi este resultado corresponde al inciso c)
6. (2.5%) Si AN B =), entonces A — B es
Solucion:
A-B=ANB=(ANB)UD=(ANB)U(ANB)=AN(B°UB) =ANU = A. Asi este
resultado corresponde al inciso d)
7.25%) SiA={reN: zesdivisorde6},B={reN: 2°<16}yC={reR: 2*—-3x+2=0},
entonces (AN B)UC es
Solucion: Notemos que A = {x € N:  zesdivisor de 6} = {1,2,3,6}, B={r e N: 2> <16} =
{1,2,3 yC={zreR: 22-3x+2=0} = {1,2} por tanto (AN B)UC = {1,2,3} UC =
{1,2,3}. Asi este resultado corresponde al inciso d)
8. (25%) SiU ={1,2,3,4,5,6}, A = {1,4,5}, B = {1,2,4} y C = {2,3,5}, los elementos de

=[(ANB)UA-C)N(A—DB)es
Solucion:

=[(ANB)XUA-0)nNn((A-B)=[{L4}°u{L,4}]n {5} = [{2,3,5,6} U{1,4}] n {5} =
UnN{5} = {5}. Asi este resultado corresponde al inciso e)
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Preguntas de Desarrollo
9. (6 %) Pruebe que: Si 2% +x — 1 = 0, entonces 2° — 2x +1 =10
Solucién: Multiplicando la ecuacion 2% + 2 — 1 = 0 por (z — 1) se tiene que (z — 1)(z* + 2 — 1) =
(x — 1)0, entonces z° — 2z +1 =0
n(2n—1)(2n+1)

10. (7%) Probar por induccién matematica que 12 + 3% + 52 4 --- + (2n — 1)? = S

Solucion: Sea la proposicion P,y :=12+ 32 + 52+ -+ + (2n — 1)? = w, asi

i) {Pn) es verdad?

Py =1*= w, entonces 1 =1

i) Si Py es verdad, entonces P41y tiene que ser verdad

Por hipétesis de induccion Py =12 +3*+5% 4 --- 4+ (2k — 1)* = w es verdad, asi

Piiy =124+32+52+--+ 2k+1) =1 =12+32+52+--+(2k—1)2+ (2(k+ 1) — 1)
=[12+32+52+ -+ 2k — 12|+ (2(k+ 1) — 1)?
_ [k(2k71§(2k+1)] 20k +1) — 1)
_ k(2k—1)(2k+1)+3(2(k+1)—1)2
3

3 2
_ 4k +12k3+11k+3 (1)

por otro lado KRN _DEETDTY _ (EADEGRHD) _ k2412041143 (2) asi de las relaciones (1)
3 3 3

y (2) se tiene que

(k+1)2k+1)—1)(2k+1)+1)
3

P43 +5+- -+ 2k+1)—1)° =

es decir P, es verdad para todo n € N



